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El0szo

Ebben a konyvben a kdzgazdasiagtani modellek vildgdba vezetem be a matemati-
kaban jartas kozépiskoldsokat, tandraikat és mds érdekl6ddket. Tomor konyvem
nem tomeges oktatast szolgal. Viszont haszonnal forgathatjdk azok az olvasodk,
akik tdl akarnak 1épni a kozgazdasdgi kdzhelyeken (példédul: ,,addig nydjtézkod-
jal, ameddig a takardd ér”), és igényes kozépiskolai szinten képesek kovetni és
alkalmazni a matematikai gondolkoddsmédot. Hajlandok képleteket bongészni,
és levezetéseket megérteni.

A 19. szazadban a kézgazdasdgtan zome nélkiilozte a (matematikai) modelle-
ket, azéta viszont egyre ndvekszik a szerepiik. Ez a folyamat egyrészt szabatosab-
ba és szdmszerisithet6vé teszi a kozgazdasagtant, masrészt oncéld matematikai
ujjgyakorlatta silanyithatja azt. Remélem, az el6adand6 modellek val6ban segite-
nek a valésdg jobb megértésében és a matematika viszonylag dj alkalmazdsainak
elsajatitasaban.

Nem kovettem a hagyomdnyos kodzgazdasédgi tankonyveket, amelyek eleve
mikro- és makrorészre kiiloniilnek el. (Ettdl fiiggetleniil érdemes elolvasni egy
j6 kozgazdasagi bevezetést, pl. Horvath Aron ajanlotta a figyelmembe a The Core
Teams: The Economy c. konyvét, amely a vilaghalérdl is letolthet.) A mikroban
az egyéni fogyasztdi és termeldi valasztds utdn eljutnak a piaci egyensilyhoz; a
makréban pedig a novekedés és az inflacié utdn az egyéb problémdkhoz. A témak
kivélasztasakor legfontosabb szempontom az volt, hogy lehetSleg kozépiskolas
szinten érthet8, ugyanakkor érdekes és fontos modelleket mutassak be. Az utolsé
pillanatban még egy jarvanymodellt is sikeriilt becsempésznem a kdnyvbe.

A bemutatott modellek egy részét a KoMalban (K6zépiskolai Matematikai és
Fizikai Lapok) mdr publikdltam. Ezek és mds modellek bonyolultabb véltozatban
el6fordultak tarsszerz&kkel irott cikkeimben. Ehelyiitt mondok kdszonetet tars-
szerz6imnek abécé sorrendben: Czeglédi Tibornak, Es6 Péternek, Garay Barna-
bésnak, Kirdly Baldzsnak, Kirdly Jilidnak, Molnar Gyorgynek, Szabé Endrének,
Tir Melinddnak és T6th Janosnak. Mérd Laszl6 konyvét (1996) szabadon hasz-
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naltam a jatékelméleti bevezetSben, és Esd Péter is segitett kigyomlalni néhany
banté pongyolasagot.

Héléval tartozom Halpern L4szlénak, Katona Tamdsnak, Kirdly Jdlidnak, Ob-
lath Gabornak és Rézmovits Addmnak egy-egy adatsorért, Ferenczi Miklésnak a
valdszinliségszamitési, Fleischer Tamdsnak a k6zjavakrol sz616 gondolataiért, K6-
rosi Gdbornak €s Vincze Janosnak a statisztikai rész konstruktiv birdlataért, Polo-
nyi Jdnosnak a jarvanyligyi részhez fizott tandcsaiért, Réti Janosnak a nyugdijré-
szek kommentalasaért. Kiilonleges koszonet illeti Horvath Diandt, Juhdsz Pétert,
Kiraly Juliat, Langer Tamdst, Patkés Anndt, Rdcz Andrést, Simonovits Miklost,
Szab6 Juditot és Széphelyi Attilat, akik a konyv egy-egy kordbbi valtozatat rész-
letesen atnézték. Sokat tanultam T6th Attilatdl (Fazekas Mihaly Gyakorld Iskola
11. évfolyamos didkja), akivel hdnapokon &t hetente 1-1 6rdban atbeszEltiik az
anyagot. Koll6 Janos gy6zott meg arrdl, hogy az abrak ebben a konyvben is nél-
kiilozhetetlenek; kivitelezésiik Fried Katalint és Juhédsz Lehelt dicséri. A gépirat
véglegesitéséért Er6 Zsuzsanak tartozom halaval. Halas vagyok Draga Baldzsnak,
Héamori Veronikdnak, Pataki Janosnak (kdzépiskolai tandroknak) és Lovics Gé-
bornak, valamint Somlai Péternek, akik figyelmeztettek arra, hogy konyvemben
milyen nehézségekkel taldlja szembe magit egy kozgazdasdgban jaratlan 6néllé
olvasé: példaul mi egy absztrakt dinamikus rendszer, mi az drszabdlyozas? Kiilon
nehézséget jelenthet a szoveg tomorsége. Sajnos, csak részben sikeriilt eleget ten-
nem kritikai észrevételeiknek. A megmaradé hibdkért kizardlag a szerzot terheli
a felelGsség.

Szamos hazai és kiilfoldi egyetemen tanitottam didkokat és tanultam didkja-
imt6l. Koszonet illeti a jelenlegi Budapesti Corvinus Egyetemet, a Rajk Laszlé
Szakkollégiumot, a Budapesti Miiszaki és Gazdasdgtudomanyi Egyetemet és a
Kozép-Eurépai Egyetemet (CEU-t) a tanitasi és tanulési lehetdségekért. Egyes
fejezetek frasat a NKFI 108668. és a 129078. palyazat tdmogatta.

A konyv szdmos példat és feladatot tartalmaz, ez utébbiak megolddsa a konyv
végén taldlhatd. Azt tandcsolom az Olvasénak, hogy el8szor probalja meg a fel-
adatokat sajat maga megoldani, és csak kell6 mennyiségii prébédlkozas utan fordul-
jon a feladatmegolddsokhoz. Néhdny feladat megolddsdhoz szamitégépes prog-
ramra van sziikség, ezek megirasat nyomatékosan javaslom. A 18. és 19. fejezet
statisztikai feladatainak megolddsdhoz ingyen szoftverek is rendelkezésre 4llnak.
A nehezebb fogalmakat a konyv végén fogalomtarban foglalom 6ssze.

Mivel tankonyvrdl van sz, foloslegesnek tartottam részletes hivatkozdsjegy-
z€kkel terhelni az Olvasét. Csak néhadny esetben tiintettem fol a forrast, példaul a
tarsszerz6s vagy a KoMalban megjelent cikkeimet. De nem fukarkodtam a mo-
dellek kapcsdn nevekkel és az évszamokkal, ezek alapjan az Olvasé a vilaghdlon
tovabb érdeklddhet, s 1dthatja a fejlédés kanyargds ttjat.
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Sajat kozépiskolai élményeim alapjan meg vagyok gy6zddve arrdl, hogy a
konyvet —részben vagy egészben — érdemes lenne kozépiskolds matematikai szak-
korokon feldolgozni. Bar az itt el6adott témdk gyakran nélkiil6zik a tiszta mate-
matika elegancidjat, elésegithetik az alkalmazott matematika Gjabb lehet&sége-
inek megismerését. De a kozeljovSben legfeljebb egy-két ilyen szakkorrel sza-
molhatok (2019 szeptemberében a Fazekasban elindult az els6 szakkor), ezért az
olvasdk jelentds része nem mondhat le a konyv tartalménak 6néllé elsajatitasarol.
Két megjegyzést tennék a matematika fizikai €s kozgazdasagi alkalmazasanak ko-
z€piskolas fokon adédé kiillonbségérdl: 1. mindenki tanul fizikat, nagyon kevesen
tanulnak kozgazdasagtant (ez utébbi egyébként kikiiszobolends hiba); 2. bizonyos
fizikai fogalmak (tehetetlenség, munka stb.) ellentmondanak a hétkdznapi tapasz-
talatoknak, mig a zsebpénzét beosztd és palyat valaszté kozépiskoldsnak nehéz
kozgazdasagi feladatokat kell megoldania.

A tartalomjegyzékben *-gal jelolt fejezetek vagy alfejezetek viszonylag nehe-
zek, elsd olvasasra kihagyhatok.

Kiegészitésként megemlitem, hogy egyes témadk vetitéses kidolgozdsa megta-
lalhat6 a honlapomon: https://kozgazmodellek.wordpress.com/

Kedvcsindlé: komall, 3. fejezet: jatekl, 8. fejezet: moral, 9. fejezet: nep-
sl, 10. fejezet: nyug-sl és csebisev, 11. fejezet: onkent, 12. fejezet: valind-
szirak, 13. fejezet: jelzalogl, 14. fejezet: karrow.

Kérem az olvasdkat, hogy megjegyzéseiket jutassik el a kovetkezd cimre:
simonov @econ.core.hu

Koszonettel:
Simonovits Andras





