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Bevezeto

Ez a feladatgyijtemény sokéves munka eredménye. 1992-ben jelent meg az 1000 feladat
az elemi matematika korébdl cimi konyvem, amelynek bovitett, dtdolgozott kiaddsat, az
1500 feladat. . . -ot 1996-ban adta ki a TypoTEgX. Az azéta eltelt évek alatt a feladatgytijte-
ményen elvégeztem a sziikségesnek gondolt javitdsokat, kiegészitéseket, és 1j fejezeteket
allitottam Ossze. Remélem, hogy eldnyére valt a konyvnek ez az éveken 4t tarté bovités és
a korabbi feladatsorok csiszolgatdsa. Most vége az atdolgozasoknak; mar évekkel ezel6tt
is ugy terveztem, hogy a 2000 feladat az elemi matematika korébdl lesz ennek a feladat-
gylijteménynek az utolsé véltozata. Ujabb dtdolgozés, bévités nem vérhatd.

A feladatokat zommel a hazai és az orosz versenyfeladatok koziil gy(jtottem, fel-
hasznéltam a KoMaL (Kozépiskolai Matematikai és Fizikai Lapok) és a Kvant feladatait,
és tovabbi sokféle mas forrdsra is timaszkodtam. A feladatgy(ijtemény 6sszeallitasanal ar-
ra torekedtem, hogy szép és érdekes feladatok keriiljenek bemutatdsra, egy-egy témakort
minél gazdagabban tarjunk az olvasé elé; tovabba szdndékom volt, hogy a feladatgydijte-
mény segitse a versenyekre valo felkésziilést.

Ezt a gy(ijteményt haszndlhatjdk 14-18 éves didkok a tanulmdanyi versenyekre és a
KoMalL pontversenyére val6 felkésziilésben. Megjegyezve azért, hogy noha vannak geo-
metriai feladatok, de a hagyomanyos geometriai témdak hidnyoznak a feladatgyijtemény-
bSl. A kozépiskolds korosztlyt tanitd tandrok szdmadra szakkori feladatgytijteményként
szolgélhat a konyv: egy-egy témakor feldolgozasdhoz boséges példaanyagot taldlunk ben-
ne. A 2000 feladat. . . hasznélhat6 segédkonyvként is a tandrjeloltek képzésében, az Elemi
matematika szeminariumokon.

A feladatokat t¢émakorok szerint csoportositottam, és legtobbjiikh6z megoldast adtam
(esetleg csak a megoldds vazlatat vagy Gtletet, itmutatdst). A feladat sorszdma mellett z4-
réjelben feltiintetett szam (1-t61 7-ig) a feladat nehézségét mutatja: kisebb szam konnyebb
feladatot jelez. A nehézségi fokot egyértelmlien megallapitani nyilvdn nem lehet, de a
megadott skdldzds némi segitséget adhat a feladat megoldéjanak. Erdemes egy-egy fe-
jezet feldolgozasandl a feladatok sorrendjét kovetni, mert a kordbban szerepld feladatok
tobbnyire oOtletet adnak és segitséget nyudjtanak a megoldashoz. Csabito lehet a feladat



8 Bevezetd

megismerése utdn rogton elolvasni a megoldashoz adott dtmutatast, de ez némi akaraterd-
vel halogathaté. A feladattal bardtkozni kell, néha napokig gondolkodni rajta. Kézelebb
juthatunk a feladat megolddsdhoz, ha megprébaljuk az éllitast élesiteni, vagy a feltételek
valtoztatdsdval megfigyeljiik, hogyan véltozik az allitas.

A problémamegoldasban jartas embereket az kiilonbozteti meg a naluk kevésbé si-
keres kezd6ktdl, hogy az elébbieknek nagyobb a tudasuk. Az orvosnak ismernie kell az
anatomiat, a futballistdnak a sajat sportdgat, a szakdcsnak az ételeket. Becslések szerint
még a legtehetségesebb sakkozébdl sem valhat nagymester addig, amig legaldbb tiz évet
el nem t6lt sakkfeladvanyok megolddsdval. Minden problémamegolddsnak van megtanul-
hat6 része. Pélya Gyorgy szerint: ,,A problémamegoldés csakigy gyakorlat kérdése, mint
az Uszds, sizés vagy zongorazds. Megtanulni is csak utidnzas €s gyakorlds utjan lehet. ..
Aki uszni akar tanulni, annak vizbe kell ugrania, aki problémakat megoldani akar tanulni,
annak problémdk megoldasat kell gyakorolnia.” Ahhoz, hogy valaki matematikaversenye-
ken j6 eredményeket érjen el, bizony sok munka sziikséges. Nem elég a tehetség, érzék; a
feladatmegoldést, matematikai gondolkoddst tanulni is kell. A versenyekre lehet késziilni,
a versenyekre fel lehet késziilni. Ez a késziilés, ez az edzés feladatmegoldast jelent.

A 2000 feladat. . . lehet&séget biztosit a problémak megolddsdnak gyakorldsara. Aki
egyszer megérezte az eredményes problémamegoldds 6romét, egy életre megdrzi azt; és
amit ez kifejleszt, a hajlékony gondolkodds, az az embert egész életén végigkisérd értékes
képesség.

A feladatok megismerésekor a figyelmes olvasé megtapasztalhatja a matematika 6ro-
mét a meglepd tételekben, szép okoskodasokban, logikus gondolatmenetekben. Egy bizo-
nyitds nem ritkdn izgalmas, érdekfeszitd olvasmany.

Halas koszonettel tartozom a konyv lektordnak, Hodi Endrének, aki alapos, koriilte-
kinté munkdjaval nagyon sok segitséget nyujtott. Az § 6sztonzésére jelentdsen csokkent
a megoldas nélkiili feladatok szdma; segitett a hibdk felderitésében; titmutatdsai alapjan
igyekeztem a megolddsokat minél érthetébben, vildgosabban leirni; a feladatok megfogal-
mazéasaban pedig, ahol kellett, figyelmeztetett a pontossagra. A lektor lelkiismeretes és
gondos munkat végzett; nagyon sokat tett azért, hogy ez a konyv minél jobb legyen.
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Az dbran lathaté autébusznak melyik az eleje?
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Az dbran lathaté harom egyfiild nyulat

vagjuk ki papirbdl, majd helyezziik el

a nyulakat dgy, hogy mindegyik nyul-

nak két fiile legyen. @ N N
[ ]

Az asztalra letettiink 10 db egyforma pénzérmét az 4b-
ran lathaté médon. Ezekbdl 3 érmét helyezziink masho-
va ugy, hogy egy mas helyzetd, az eredetivel egybevagd
szabalyos haromszoget kapjunk. e o o

Rajzoljunk az dbrdba a ceruza felemelése nélkiil olyan & o o
torottvonalat igy, amely négy, végpontjaival sorban egy-

madshoz csatlakoz6 egyenesszakaszbol dll, és mind a ki- ¢ o o
lenc ponton 4thalad. e o o

Egy vaddsz medvenyomokat kovetve 1 km-t haladt déli irdnyban, majd 1 km-
t ment keletre, végiil 1 km-t északra, és ekkor visszaért oda, ahonnan elindult.
Milyen szin{i a medve?

A tengeren négy hajé halad egyiitt, kdzel egymdashoz: barmely két hajé tdvolsaga
3 km. A hajok kozott van teherszallitd, olajszallitd és utasszallité hajé. Milyen
hajé a negyedik?



